Les fonctions continues

I. Limites

M1 - Chapitre 2

Définitions
}Ci_)l’f(llf(x)=l a-r<x<a+r
lim f(x)=1 _
x_.)a_f Ve>0,ar>0|Vxel, a—-r<x<a FG) — 1| < & SileR
Jim, flx) =1 a<x<a+r f(x)<e sil=—o0
lim f(X):l A<x f(X)>€ Sil=+4o0
X——00
. Ve>0,3A>0|Vxe€El
lim f(x)=1 | x<—-A
X—+00
II. Continuité
f(x) continue en a © lim f(x) = f(a)
X—a
f(x) continue sur [ si continue en tout point de /

III. Caractérisation séquentielle des limites

(xn) = a= f(xy) = f(a)
IV. Fonctions équivalentes
Définition Propriété

frgoliml=1 (@) % 0=[f60 - f@ ~ @G —a)
a x-a g a
Equivalents usuels
2
In(1+x) ~x ef—1l~x 1—cosx ~—
sinx Y X tanx ~x

V. Limite d'une fonction monotone

f croissante sur ]a; b[

* f majorée

= lim,,, f(x)=1l€eR

* fpasmajorée = lim,_;,- f(x) =+

VI. Image d’un intervalle

* f continue sur ! = f(I) estun intervalle

* f continue sur [a; b] = f([a; b]) = [m; M]

VII. Théoreme des valeurs intermédiaires

Thomas

f continue sur = [a; b]

m = minggp f(x) M = maxg f(x)

f(@) <0etf(b)>0=>3celt.q. f(c)=0
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